Domaci ukol ze cvifeni 9 - 10 — zakladni pojmy u funkei vice prom&nnych

1. Pokuste se rozhodnout, zda nésledujici funkce isou spojité v R?:

8)  f(x)=(x+ )08 (——2) pro (1) =(00), FO0)=0;
x2 + y2
2 2

b) f(x,y)=z2;§ ~ pro (1.0) 2 (00), /(0.0)=0.

2. .Mechanické” derivovani.
Vypotitejte parcidlni derivace 1. a 2.fadu viude, kde existujf, funkci:

¥

2) f(x,y)=exp(x2—y-§) ;) frp2)=yz—x"—y?); O fxy2)=x7 ;

Zjist&te, kde jsou dané funkce diferencovatelné a uréete v téchto bodech jejich diferencial.

3. Zikladni .slovitka®:
Je dana funkce f abod (x4,y,) (avybertesi):

i) f(xay)=4]’ 1_ﬁ » (x9,¥9)=(0,-3)

ii) f(x,y)=arcsin(x2—y), (x0,¥0)=(11)

a} Najdéte a naértnéte jeji deﬁniénilobor, vysetiete spojitost funkce v definiénim oboru .

b) Vypolitejte V ( X4, Yo )

c) UkaZte, Ze funkce f je diferencovatelna v bod& (x,,y,) a uréete v tomto bodé& totalni diferencial
funkce f.

d) Napiste linearni aproximaci funkce £ (x,y) v okoli bodu (x,,¥,).

e) NapiSte rovnici te¢né roviny a normaly ke grafu f vbod& (xg, vy, f(xp,¥0)).
f) Nabyva funkce / globalnich extrémi ve svém defini¢nim oboru nebo lokalnich extrémi uvnitf ?

4. Extrémy :
Vysetiete v R? lokélni extrémy {pokuste se i o vySetieni globalnich extrémi) nisledujicich funkci:

a) f(xy)=12xy—x%y—x?;

b) f(xy)=(x-»)"+(-D%

Q) flny)=x+y?-2y;

d) fOy)=x*+y* —x? —2xy -2,

A miiZete zkusit i trodku _hez&i“ piiklad:
5. Je dénafunkce f : f(x,y)=xy pro |x|>|y|, f(x,»)=0 pro |x|<]y|
a) Vy3etiete spojitost funkce f v R?;

e af ar
by V tejte  ——(0,0) a —(0,0);
) Vypotitejte 6x( ) ay( )

¢) VysSetfete, zda je funkce f v bod& (0,0) diferencovatelna.

. O°f 2%
d) Ukaite, Ze 5@(0’0) # o on 0,0).




